Beweis: Sehne und geometrisches Mittel

Es ist zu beweisen, dass das Doppelte des geometrischen Mittels aus den Durchmessern eines

roten und des blauen Kreises gleich der Lange der Sehne im blauen Kreisist. (s = 2- \/dpjay, - drot)
Die beiden roten Kreise haben gleiche Durchmesser.

Losung
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Die Radien der Kreise kq, kp, k3 und k4 sind R, ¥, und r3 = 74.

Im Dreieck AM3DM, ist
Der Sehnensatz liefert

pos. Losung entfallt

Im Dreieck AM1DM; ist
mit (1)

a=R-2- 2
zusammengefasst

pos. Losung entfallt

2:1p= dgelb
(2)=(3)

R
(7’2 + 7’3)2 = (7’2 - 7’3)2+M3D , M3D =2 +\/rp-1r3 (1)
2
dgelb'(Z‘R—dgezb)=%'%, 42y =2 Redgay + 5 =0,

dgy = R — \|R2 — % (2).

(R-r3)*=(@+73)? + MsD ,
RP-2-R-r3+ri=a?+2-a-r3+15+4-1-13,
R?-2-R-r3=R*—4-R-1p+4-2242-R-r3-4-15 13+ 41513,
4-R-rp—4-17-4-R-r3=0, 13-R-rnn+R-r3=0

_R [R2 _R_1 \/27
7’21,2—5i T—R'T‘g,, r =53 R —4'R'1’3,

2
dgelb =R - +/R?2 —4'R'1’3 (3)
JR2 -2 =\RZ-4-R-r3, $2=16-R-n,
s=4-R-r3, S =2+ \dpay - Aot W.z.b.w.
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