Das gefaltete gleichseitige Dreieck

Ein Blatt Papier, das die Form eines gleichseitigen Dreiecks hat, wird so gefaltet, dass seine
obere Spitze auf die Grundseite fillt und die beiden Fliachen, in denen das Papier nicht doppelt
liegt, Inhalte von 36 ¢cm? bzw. 16 cm? haben.

Wie grof} ist der Fldcheninhalt des Dreiecks insgesamt?

Aufgabe von Aufgabe Christoph Sievert, Monoid, Heft 140 vom Dezember 2019, Seite 25, Aufgabe 1254

Losung

A c1 D C2 B

Im Punkt D sind o + 8 = 120°. Im Dreieck AADF sind a4 = 120°.
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Im Dreieck ADBE sind 54§ = 120°. = «
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Die Dreiecke AADF und ADBE sind einander dhnlich.
Bei dhnlichenlichen Dreiecken gilt:

,Die Flicheninhalte zweier Dreiecke steigen wie die Quadrate entsprechender Seitenldngen.

. . o . AAADF_Q 36Cm2_§ ﬁ—; bl_;
So ergeben sich die Verhdltnisse /32425 = A, W6oemZ =2 a1 — 2 o — 2

Die Seitenléinge des gleichseitigen Dreiecks sei a.

Dann sind Clzg'ag, 01:% (a —ay)

und 02:%-1)2, 02:%~(a—b1)

Nun ist a = ¢1 + ¢2, mit(2), (3) a=3-(a—a)+2-(a=b), 2-a=3-a1+2b

und (1) tra=bi+2-b fra=bi+2-b
%-a:%bl 61:1—70-61

by in (1) eingesetzt, liefert = a1 =1 -a

Betrachtet man die vier Dreiecksflichen des gleichseitigen Dreiecks, erhélt man
Aupc =2 -Apgr + 16 + 36,

ia2\/§:2%albl%\/§+527
a?=2-a; bl—l—%
Mit (4) und (5) in (6) entsteht aQ:Q-%-a-%-a—i—&g,
26, ,2 — 208 2 _ 600
75 a - 3 a - V3
a’?=200-3 a=10-v2-v3.
Flicheninhalt AABC: Apapc =1 % V3, Aaapc = 150 FE.

Der Flicheninhalt des Dreiecks AABC betrigt Aaapc = 150 em?.
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