Halbkreis mit sechs Kreisen

In einem Halbkreis werden zwei gleichgrofie Kreise so eingezeichnet (giin), dass sie einander
beriihren und auflerdem die Halbkreislinie sowie den Durchmesser des Halbkreises. In die Zwi-
schenrdume werden oben (gelb) und unten (blau) sowie links und rechts (rot) weitere Kreise
eingepasst.

Wie grof3 sind die Radien der Kreise in Abhéngigkeit vom Halbkreisradius r.

Aufgabe von Heinz Klaus Strick - ,Mathematik ist schon“, 2. Auflage, Kapitel 15.6 Sangaku, S.295

Loésung

Berechnung von ry des griin gefirbten Kreises ky:

Im rechtwinkligen Dreieck AMAM] ist ~ 2-72 = (r1 4 z)?, r? =21 x+ 22

Berechnung von x = CM T12=—r1 £ \/r% + r%, T = (\/ﬁ — 1) T,

r1 in Abhéngigkeit von r r=2-r+ux, r=7r- (\/5 + 1),
7“1=—\/§T+1, rlz(\/i—l)-r.

Berechnung von ry des blau gefiirbten Kreises ks:
Im rechtwinkligen Dreieck AMyMj A ist  (r1 +179)% = (r1 —r0)* + 72, 4711y =12,

r
7'2:11, Ty =g T



Berechnung von r3 des gelb gefarbten Kreises ks:
Im rechtwinkligen Dreieck AM|M; Mz ist (2-71)% = 2- (r; 4+ r3)%,
312 = —T1 * \/W’
rs = (V2 — 1)2 -7,
Berechnung von r4 des rot gefirbten Kreises ky:
Im rechtwinkligen Dreieck ABM My ist  (r1 + r4)2 =(r; — 7“4)2 + a2,
Im rechtwinkligen Dreieck AMDMj ist  (r —r4)* = (r1 +a)* 4+ 13

Aus (1) entsteht = &
2
(3) in (2) (r—ra)* = (% + a) +ri.
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