Pentagon im Dreieck

Gegeben sei ein Dreieck AABC'. Die griine Figur ist ein Pentagon und die holzfarbenen, recht-
winkligen Dreiecke sind zueinander kongruent.

Welches Verhéltnis bilden die Hypotenuse a des Dreiecks und die Seitenlédnge b des Pentagons?
C
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Einige Voraussetzungen:

Grofle eines Innenwinkels vom Pentgon a = 108°

Das Dreieck AEBF ist gleichschenklig. Nebenwinkel von je o = 72°

Winkel 8 bei B 8 = 36°

Das Dreieck AIBG ist gleichschenklig. 2-36° + 108° = 180° (1)
DG L zur Winkelhalbierenden von 3

Die Dreiecke AKGC und AH LG sind &hnlich. .(2)

Die Dreiecke AEBF und ADGH sind Goldene Dreiecke. Das heisst, in gleichschenkligen
Dreiecken, wo die Basiswinkel 72°und der Winkel an der Spitze 36° betragen oder die
Basiswinkel 36° und der Winkel an der Spitze 108°, verhalten sich zwei unterschiedliche
Seiten wie Major zu Minor beim Goldenen Schnitt, so dass in beiden Dreiecken gilt:



Zur Losung der Aufgabe:

Aus (2) entsteht rchlor
KG=1G, GL=5-d 6=
mit (1) und IG =b+d a-d=2-b-(b+d)
mit (3) undd=®-b a-®-b=2-b-(b+P-b) a-®=2-b-(1+9)
a 2
Bmg (49 442 (V5+1)
1 — V541 a _ 4 a _ 42 4
mit & =% b_x/5+if+2f b f\/5+1
: a _ 6425 V5-1 a _ 4544
erweitern g = \%H = g — 4viid
g=v5+1 e-2.9

Die Hypotenuse a des rechtwinkligen Dreiecks und die Seite b des Pentagons stehen in einem
Verhiltnis von rund 3,24 : 1.

”Die Geometrie birgt zwei groffe Schitze: Der FEine ist der Satz des Pythagoras,
der Andere der goldeme Schnitt. Den Ersten kénnen wir mit einem Scheffel Gold
vergleichen, den Zweiten als ein kostbares Juwel bezeichnen.”

Johannes Kepler (1571-1630)
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